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Ce faseicule regroupe deux articles concernant 1'étude des champs

mesurables et la caractérisation des sous—champs.

Le premier chapitre, dont la premiére partie a été faite en colla-
boration avec 0. ARINO et J.P. PENOT est paru aux Annales de 1'Institut
Henri Poincaré en 1976. Dans cet article on définit les champs d'espaces
métriques dans le cadre des espaces fibrés et on donmne une caractérisation

des sous—champs mesurables sous forme de multisection mesurable.

Le deuxiéme chapitre concerne l'étude des champs mesurables d'espa-—
ces topologiques et plus particuliérement des champs sousliniens. On obtient
une caractérisation des sous-champs mesurables qui généralise en un certain

sens les résultats les plus récents sur le théoréme du graphe mesurable.

Je remercie Monsieur M. VALADIER qui, par ses suggestions et remar-—
ques a contribué 4 l'élaboration de ce travail et qui me fait l'"honneur de

présider le jury.

Je remercie Monsieur J.P. PENOT qui est d l'origine de ce travail

et m'a dirigé avec beaucoup de patience et de gentillesse.

Je remercie Monsieur J. GENET qui a accepté de faire partie de ce
Jury.

Je tiens d exprimer ma gratitude 4 mon collégue et ami 0. ARINO
sans la collaboration duquel cette étude n'aurait pu étre mende 4 terme.

Je ne saurais trop remercier Mlle ABEL qui a assuré la dactylogra-
phie et la présentation de ces pages, avec sa compétence et sa gentillesse
habituelle.



CHAMPS MESURABLES ET MULTISECTIONS

Pour exprimer gu'un espace Et dépend d'un paramétre t€T on
a le choix entre différentes formulations. Une premiére possibilité consiste

a4 considérer E, comme la valeur en t d'une certaine multi-application,

la régularité dz la dépendance en t s'exprimant par des propriétés de con-
tinuité ou de mesurabilité de la multi-application. Une seconde possibilité
consiste i considérer Et comme la fibre d'un certain espace fibré E au-
dessus de T , la régularité de la dépendance en t se traduisant par la na-
ture de la fibration (et 1'on sait combien ce concept revét de parures diffé-
rentes). Un cas particulier est celui ol Et est indépendant de t : i la

multi-application constante de valeur E correspond le fibré trivial

t
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O

Dans ce travail nous introduisons la catégorie des champs mesu-
rables séparables d'espaces métriques dans le but de considérer la théorie
des multi-applications mesurables et ses applications (cf. par exemple |[2],
31 . (1, 1 - (o] » [18] » [1s] . [0€] » [20], [23], [24], [29]) au point
de vue des espaces fibrés. Le résultat principal qui traduit l'existence de
sélections mesurables d'une multi-application 4 valeurs complétes dans un es-—
pace métrique séparable s'exprime (sous des conditions que nous ne précisons
pas dans cette introduction) sous la forme d'une caractérisation des sous-ob-
jets d'un objet de la catégorie des champs mesurables séparables d'espaces

e i g
métriques.

Notre démarche a pour intéré&t de permettre 1l'utilisation des
constructions classiques dans la théorie des espaces fibrés (produit, somme
de Whitney, image réciproque...) pour les questions de sélection, d'intégran-
des normales, de désintégration de mesures (seul le premier point est abordé
ici). Inversement, la grande souplesse des propriétés de mesurabilité permet
de conserver une structure d'espace fibré dans des situations (par exemple
intersection de deux sous—fibrés d'un fibré) ol une structure plus rigide se-

rait exclue.
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CHAMPS MESURABLES D'ESPACES SOUSLINIENS

On a introduit dans [1] la notion de champ mesurable d'espaces
métriques, notion qui englobe le cas des champs mesurables @ valeurs dans un

espace polonais.

On traite ici le cas de champs mesurables d'espaces topologiques.
Pour les champs sousliniens, on établit que les multisections mesurables ont
pour itmage un sous—champ souslinien et qu'inversement les sous—champs sousli-

niens sont des images de multisections.

On établit une caractérisation des sous-champs sousliniens d'un
champ souslinien comme image de multiapplications mesurables, généralisant
ainsi les principaux résultats de [1) , [4] et [5] .
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